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Ενδεικτικές λύσεις

Α΄ Γυµνασίου

1) Να υπολογίσετε την τιµή των παρακάτω αριθµητικών παραστάσεων:
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Λύση
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2) Να χρησιµοποιήσετε όλους τους πρώτους αριθµούς οι οποίοι είναι µικρότεροι του 20, µόνο µια ϕορά

τον καθένα, στη ϑέση των κενών τετραγώνων του παρακάτω κλάσµατος, ώστε το κλάσµα να είναι ίσο

µε το µεγαλύτερο δυνατό ϕυσικό αριθµό.

□ +□ +□ +□ +□ +□ +□
□

Λύση

Οι 8 πρώτοι αριθµοί, οι οποίοι είναι µικρότεροι του 20, είναι οι εξής : 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19

Ισχύει ότι 2 + 3 + 5 + 7 + 11 + 13 + 17 + 19 = 77

Αν αφαιρέσουµε το 2 από το άθροισµα 77, τότε σχηµατίζουµε το κλάσµα:
75

2
το οποίο είναι ανάγωγο.

Αν αφαιρέσουµε το 3 από το άθροισµα 77, τότε σχηµατίζουµε το κλάσµα:
74

3
το οποίο είναι ανάγωγο.

Αν αφαιρέσουµε το 5 από το άθροισµα 77, τότε σχηµατίζουµε το κλάσµα:
72

5
το οποίο είναι ανάγωγο.

Αν αφαιρέσουµε το 7 από το άθροισµα 77, τότε σχηµατίζουµε το κλάσµα:
70

7
= 10.

Αν αφαιρέσουµε το 11 από το άθροισµα 77, τότε σχηµατίζουµε το κλάσµα:
66

11
= 6.

Αν αφαιρέσουµε είτε το 13 είτε το 17 είτε το 19, το κλάσµα είναι ανάγωγο. Συνεπώς ο µεγαλύτερος

δυνατός ϕυσικός αριθµός που ισούται µε το κλάσµα είναι ο αριθµός 10.

3) Τα παρακάτω τετράγωνα χωρίζονται σε µικρότερα ίσα τετράγωνα. Σε κάθε τετράγωνο χρωµατίζουµε

γκρι µόνο τα τετράγωνα από τα οποία περνάνε οι διαγώνιοι του µεγάλου τετραγώνου. Αν συνεχίσουµε

το ίδιο µοτίβο ϑα ϕτάσουµε σε ένα µεγάλο τετράγωνο το οποίο ϑα περιέχει 37 γκρι µικρά τετράγωνα.

Να υπολογίσετε πόσα µικρά τετράγωνα περιέχει το τελευταίο τετράγωνο.

Λύση

Κάθε τετράγωνο µε άρτιο αριθµό σειρών περιέχει 2 γκρι τετράγωνα σε κάθε σειρά. Κάθε τετράγωνο

µε περιττό αριθµό σειρών περιέχει 1 γκρι τετράγωνο στη µεσαία σειρά και 2 γκρι τετράγωνα σε κάθε

άλλη σειρά. Καθότι ο αριθµός 37 είναι περιττός, το τετράγωνο που αναζητούµε ϑα έχει περιττό αριθµό

σειρών.

Ισχύει ότι : 37 = 36 + 1 = 18 · 2 + 1 · 1
Συνεπώς το τετράγωνο που αναζητούµε ϑα έχει 18 + 1 = 19 σειρές.

Το τετράγωνο µε τις 19 σειρές περιέχει 19 · 19 = 361 µικρότερα ίσα τετράγωνα.

Παρατήρηση : τα λευκά τετράγωνα είναι 361− 37 = 324.
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4) Το παρακάτω σχήµα αποτελείται από 100 ίσα ορθογώνια. Η τοποθέτηση τους ακολουθεί το ίδιο µοτίβο.

Σε κάθε ορθογώνιο, η µεγάλη πλευρά είναι ίση µε 3cm και η µικρή πλευρά είναι ίση µε 1cm. Να

υπολογίσετε την περίµετρο του παρακάτω σχήµατος.

Λύση

Σχηµατίζουµε και τα τελευταία 2 ορθογώνια και έχουµε το παρακάτω σχήµα:

Το σχήµα αποτελείται από 50 Ϲευγάρια ορθογωνίων.

Το πρώτο Ϲευγάρι ορθογωνίων έχει περίµετρο ίση µε 3 + 1 + 3 + 1 + 2 + 3 = 13
Κάθε επόµενο Ϲευγάρι ορθογωνίων από 2ο µέχρι και το 49ο έχει περίµετρο ίση µε 3+1+2+1+2+3 = 12
Το τελευταίο Ϲευγάρι ορθογωνίων έχει περίµετρο ίση µε 3 + 1 + 2 + 1 + 2 + 3 + 1 = 13

Συνεπώς η Ϲητούµενη περίµετρος είναι ίση µε 2 · 13 + 48 · 12 = 26 + 576 = 602

3


