
Προετοιµασία για το διαγωνισµό ΕΥΚΛΕΙ∆ΗΣ Γεωµετρία

Γ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ
Θεωρία

Για τη σωστή προετοιµασία, ο µαθητής πρέπει να έχει κατανοήσει τη Γεωµετρία της Α και της Β Γυµνασίου,

ακόµα και τις ενότητες που πιθανώς δεν έχει διδαχθεί στο σχολείο.

� Σύγκριση τριγώνων (Γ Γυµνασίου)

� Ιδιότητες παραλληλογράµµου, ορθογωνίου, ϱόµβου, τετραγώνου, τραπεζίου, ισοσκελούς τραπεζίου

� Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο, η διάµεσος που αντιστοιχεί στη ϐάση είναι και ύψος και διχοτόµος.

� Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο, το ύψος που αντιστοιχεί στη ϐάση είναι και διάµεσος και διχοτόµος.

� Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο, η διχοτόµος που συναντά τη ϐάση είναι και διάµεσος και ύψος.

� Τα παραπάνω ισχύουν και στα ισόπλευρα τρίγωνα.

� Ισοσκελές τρίγωνο µε µια γωνία ίση µε 60o είναι ισόπλευρο.

� Κάθε σηµείο της µεσοκαθέτου ενός ευθυγράµµου τµήµατος ισαπέχει από τα άκρα του, συνεπώς δηµιουρ-

γεί ισοσκελή τρίγωνο.

� Κάθε σηµείο που ισαπέχει από τα άκρα του ευθυγράµµου τµήµατος ϐρίσκεται πάνω στη µεσοκάθετό του.

� Εάν δύο σηµεία ισαπέχουν από τα άκρα του ίδιου ευθυγράµµου τµήµατος, τότε τα δύο αυτά σηµεία

ϐρίσκονται πάνω στη µεσοκάθετό του. (Θαλής 2018)

� Σε κύκλο, η επίκεντρη γωνία είναι διπλάσια της εγγεγραµµένης, όταν αυτές ϐαίνουν στο ίδιο τόξο του

κύκλου.

� Σε κύκλο, οι εγγεγραµµένες γωνίες που ϐαίνουν στο ίδιο τόξο είναι ίσες µεταξύ τους.

� Σε κύκλο, κάθε εγγεγραµµένη γωνία που ϐαίνει σε ηµικύκλιο είναι ορθή.

� Σε ορθογώνιο τρίγωνο, αν η µικρή κάθετη πλευρά ισούται µε το µισό της υποτείνουσας, τότε το ορθογώνιο

τρίγωνο έχει οξείες γωνίες ίσες µε 30o και 60o και αντίστροφα

� Αν το ορθογώνιο τρίγωνο έχει οξείες γωνίες ίσες µε 30o και 60o, τότε η µικρή κάθετη πλευρά ισούται µε το

µισό της υποτείνουσας.

� Κάθε σηµείο της διχοτόµου µιας γωνίας ισαπέχει από της πλευρές της γωνίας και αντίστροφα

� Αν ένα εσωτερικό σηµείο µιας γωνίας ισαπέχει από τις πλευρές της, τότε είναι σηµείο της διχοτόµου της

γωνίας.
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� Σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο, από τις κορυφές του διέρχεται κύκλος µε κέντρο το µέσο της υποτείνουσας

του.

� Αν για ένα σηµείο Α ισχύει ότι ΑΒ=ΑΓ=Α∆, τότε υπάρχει κύκλος µε κέντρο Α και ακτίνα ΑΒ ο οποίος

διέρχεται από τα σηµεία Β,Γ,∆.

Ασκήσεις

1. ΄Εστω παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ µε Â < 90o. ΄Εστω σηµείο Ε στην προέκταση του ΑΒ προς το µέρος του

Β, τέτοιο ώστε ΓΒ=ΓΕ. ΄Εστω σηµείο Ζ στην προέκταση του ΓΒ προς το µέρος του Β, τέτοιο ώστε ΑΒ=ΑΖ.

Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ∆ΕΖ είναι ισοσκελές. (Ευκλείδης Α τ.107 σ.27)

ΕΜΕ - Παράρτηµα Καρδίτσας - 13 ∆εκεµβρίου 2025 2



Προετοιµασία για το διαγωνισµό ΕΥΚΛΕΙ∆ΗΣ Γεωµετρία

2. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ=ΑΓ και Â = 72o. Ονοµάζουµε ∆ το ίχνος του ύψους από την κορυφή

Γ και Ε το συµµετρικό του Α ως προς την Γ∆. Να αποδείξετε ότι η ευθεία ΓΕ περνά από το κέντρο του

περιγεγραµµένου κύκλου του τριγώνου ΑΒΓ. (Ο περιγεγραµµένος κύκλος ενός τριγώνου είναι ο κύκλος

που περνάει από τις τρεις κορυφές του τριγώνου). (Ευκλείδης 2018)

3. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ=ΑΓ και Â = 30o. Εξωτερικά του τριγώνου κατασκευάζουµε ορθο-

γώνιο ισοσκελές τρίγωνο ΑΓ∆ µε A∆̂Γ = 90o. Η µεσοκάθετη της πλευράς ΑΓ τέµνει την ΑΓ στο µέσο της

Κ, την ΑΒ στο σηµείο Λ και την προέκταση της πλευράς ΒΓ στο σηµείο Μ. Αν είναι Α∆=α, να υπολογίσετε

συναρτήσει του α:

(α) Το µήκος του ευθύγραµµου τµήµατος ΚΛ,

(ϐ) Το µήκος του ευθύγραµµου τµήµατος ΑΜ και το µήκος της πλευράς ΒΓ. (Ευκλείδης 2014)

4. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ=ΑΓ και B̂ = 72o. Θεωρούµε σηµείο ∆ στην ευθεία ΒΓ έτσι ώστε

Γ∆=ΑΒ και το σηµείο Γ να ϐρίσκεται µεταξύ των σηµείων Β και ∆.

α) Να αποδείξετε ότι το τµήµα ΑΓ διχοτοµεί τη γωνία BÂ∆.

ϐ) Στην παράλληλη που άγεται από το σηµείο ∆ προς την ευθεία ΑΒ παίρνουµε σηµείο Ε έτσι ώστε τα

σηµεία Α και Ε να ϐρίσκονται στο ίδιο ηµιεπίπεδο ως προς τη Β∆ και επιπλέον ∆Ε=∆Β. Αν οι ευθείες Α∆

και ΒΕ τέµνονται στο Ζ να αποδείξετε ότι οι ευθείες ΑΓ και ΑΕ είναι κάθετες και ΑΖ=ΖΓ=ΒΓ. (Ευκλείδης

Α τ133-σ41)
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5. ∆ίνεται κύκλος µε κέντρο Ο, διάµετρο ΑΒ και γωνία ΓÔ∆ = 90o. Οι ευθείες Α∆ και ΒΓ τέµνονται στο

σηµείο Ζ, ενώ οι ευθείες ΑΓ και Β∆ τέµνονται στο σηµείο Ε.

α) Να ϐρείτε πόσες µοίρες είναι οι γωνίες ΓÂ∆ και ΓB̂∆.

ϐ) Να αποδείξετε ότι ΕΖ=ΑΒ

(Ευκλείδης 2019)

6. Στο σχήµα που ακολουθεί ισχύει ότι BΓ̂A = AΓ̂E, ΑΜ µεσοκάθετος του Β∆, ΑΖ ⊥ ΒΓ και ΑΕ ⊥ ΓΕ. Να

δείξετε ότι ΒΖ=Ε∆.
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7. (Ευκλείδης 2015)

8. ΄Εστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε Â = 100o. ΄Εστω Β∆ η διχοτόµος της γωνίας B̂. Στην προέκταση της

διχοτόµου Β∆ ϑεωρούµε σηµείο Ε τέτοιο ώστε ΒΕ=ΒΓ. Στην πλευρά ΒΓ ϑεωρούµε σηµείο Ζ τέτοιο ώστε

ΒΖ=ΑΒ. Να αποδείξετε ότι EZ ⊥ AΓ. (Ευκλείδης Α τ123-σ15)
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Υποδείξεις ασκήσεων

1. Συγκρίνω τα τρίγωνα Α∆Ζ και ΓΕ∆

3. KΛ =
α√
6
, AM = α(1 +

√
3), BΓ = α(

√
3− 1)

8. Φέρνω ΖΑ, Ζ∆. Συγκρίνω τα τρίγωνα ΑΒ∆ και Β∆Ζ. Συγκρίνω τα τρίγωνα ΖΓ∆ και Γ∆Ε. Τότε ∆Ζ=∆Ε και

ΓΖ=ΓΕ, τότε Γ∆ µεσοκάθετος.
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